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ARTITMETICA. ALGEBRA
. OPERATII CU NUMERE NATURALE

l.  Puteri. Operatii cu puteri. Ecuatii in multimea numerelor naturale

1. a) Fien= (2" +2"" +4%) : 2" + 2" + 4*). Aratati cin < 4.
b) Stabiliti care dintre numerele 2*° si 3 este mai mare.
Etapa locala, Caras-Severin 2009, prof- Adriana si Lucian Dragomir

2. Sase afle numarul a € N, stiind ca: 3* - (3* + 1) = 90.

Etapa locala, Cluj 2009, prof. Gherasim Feurdean

3. a) Rezolvati ecuatia: 5+5-6+5-6"+ ... +5- 6% =x"_1.
2009
b) Aratati ca % e N.

Etapa locala, Giurgiu 2009, prof. lonel Tudor

4. Sise calculeze: (36 - 18" —8-2"*.9"—3"". 6" 18" ne N".
Etapa locala, Harghita 2009

5. Sise determine n € N, stiind ca: 32" + 9™ =30 - 32°%.

Etapa locala, Ilfov 2009, prof. Gheorghita Furtund

6. Aflati numerele naturale in baza 10 cuprinse intre numerele 1000 si 2000 care im-
partite la 217 sa dea catul egal cu restul.
Etapa locald, Mures 2009

7. Sa se arate ca numerele: m=1-2-3-...-21sin=1-2-3 ... .23 dau acelasi rest
prin impartirea la 101.
Etapa locala, Teleorman 2009

8. Aritati ca exista numerele naturale nenule x, y, z, astfel incat 3*' = x>+ y* + 2’
Etapa locala, Arges 2010, prof. Angela lon



9. Gasiti doud numere naturale x §i y cu proprietatea cd (x —y)(x +y + 1) = 2010.
Etapa locala, Calarasi 2010, prof. Eugen Predoiu §i Adrian Marculescu

10. Determinati numerele naturale x si y, stiind ca: x(y + 5) = (x + 1)(y* + 4).
Etapa locala, Mehedinti 2010

11. Rezolvati ecuatia: 10+ 10- 11+ 10- 117+ 10- 117+ ...+ 10 - 117" =x*"" — 1.

Etapa locala, Suceava 2010, prof. Tamara Brutaru

12. Scrieti numarul A=1+8+8-9+8-9°+8-9° + ... + 8 - 9% folosind numai trei
cifre de 9.
Etapa locala, Valcea 2010, G.M. 6/2009

13. Determinati numerele naturale nenule x siy, cux >y si x> +y* +x +y =27+ 3.
Etapa judeteand, Botogani 2010, G.M. 6/2009

14. Sa se determine numerele naturale a, b, ¢ care verifica relatia:
atb+c=a-b-c.
Etapa judeteand, Dolj 2010

15. Determinati n € N, astfel incat n* —n® —n? +222010.

Etapa judeteand, Giurgiu 2010, prof. lonel Tudor

16.2) Rezolvati ecuatia: 8 + 8 -9+ 8 - 97+ ...+ 8. 9210 =x211 _

b) Pentru x =9, aflati suma cifrelor numarului A = X + XX + XXX +... + XXX...XX .
201 Icifi
ciire

Etapa judeteand, Bistrita 2011

17. Aflatin € N din egalitatea:

5"+1 30-7"+7-6"
5" 30-7"
Etapa judeteand, Alba si VIuj 2011, prof. Cristian Petru Pop

5b b-1

4a+3  a
Etapa judeteana, Valcea 2011, prof. D.M. Batinetu, G.M. 4/2009

18. Determinati numerele naturale nenule a si b, stiind ca:




19. Care sunt numerele naturale prime p si r pentru care avem:
p+p +p Hr+r’+r=2393.
Etapa judeteand, Harghita 2011

x-10° 234 y

20. Determinati tripletele (X, y, z) de numere naturale, stiind ca = ==
10 yz+y 10

Etapa judeteand, Dambovita 2011, prof. Damian Marinescu §i Sorin Ion

2011 2012 2013 2109 2110
+ + +ot + =

=100.
X x+1 x+2 Xx+98 x+99

21.a) Aflati x € N astfel incat:

b) Determinati numarul natural n, pentru care numarul N = 5" + 5™ + 5™ 4 577
are exact 120 de divizori naturali.
Etapa judeteana, Olt 2011

22. Numerele naturale x, y si z verifica relatiile:
x+3y+52=200six +4y + 7z=225.
Determinati valoarea sumei X +y + z.
Etapa judeteand, Bucuresti 2011, G.M.

23. Rezolvati in N ecuatia: x-3%°'"' =(3*"' —1): (1 +%+3L2+...+32%j .

Etapa locald, Suceava 2011

24. Determinati numerele naturale m si n astfel incat 7 - 2™ =2"— 1.
Etapa locala, Neamt 2011

25.Fie numarul n =2 + 22+ 23 + ... + 2212,
a) Aratati ca n nu este multiplu al lui 2012.
b) Calculati restul Impartirii lui n la 31.
Etapa locala, Cluj, 2012, prof. Sorin Borodi

26. Sa se determine restul impartirii numarului N = 863 99...9 la numarul 32.
2012 cifre

Etapa locala, Galati, 2012

17. Sa se determine numerele naturale x si y care verifica relatia:
3+ 19 =28
Etapa locala, Galati, 2012



28. Fienumarul A=4+8+ 12+ ... +328.
a) Calculati A.
b) inlocuigi un numar minim de semne ,,+” cu semne ,,— astfel incat A = 2012.
Etapa locala, Suceava, 2012, prof. Stela Boghian

29. Fie multimea M = {n eN eNsi

+
2n+1 _3n 1€N}‘

a) Aflati doud elemente ale multimii M.
b) Determinati multimea M.

Etapa locala, Suceava, 2012, prof- Tamara Brutaru

30. a) Aritati cd numarul A = 10 + 3 - 10'° — 1 nu este patrat perfect.
b) Comparati numerele 128" si 65"
Etapa locala, Valcea, 2012, G.M. nr. 10-11/2011

31.a) Rezolvati in N x N ecuatia 4x + 503y =2012.

b) Stabiliti daca numerele 2*°" - 52°'2 + 2012 si 4'%¢ . 523 + | sunt patrate perfecte.
Etapa locala, Vrancea, 2012, prof. Constantin Fudulica

32. Scrieti numarul 7 - (3 + 7°°'%) ca o sumi de 7 numere naturale consecutive.
Etapa locala, Bacau, 2012

33. Si se determine numerele naturale a si b, stiind ci 2** — 2% = x_yz si Xyz este nu-
mar impar.
Etapa locala, Mures, 2012, G.M. nr. 10/2011

34. Sa se determine numerele naturale m, n, p, n > 5 din egalitatea:
5342+ 6" =663 — 17,
Etapa locala, Gorj, 2012

35. Impartind numerele 2301, 3004 si 3559 la acelasi numar natural diferit de zero, se
obtine acelasi rest nenul. Aflati impartitorul.
Etapa locala, Satu Mare, 2012, prof. Catalina Nagy

36. Se considera numerelea=1-2-3-...-2011,b=1+2+3+ ... +201lsic=
=2011*+2011" +2011°. Determinati restul impartirii numerelor a, b, respectiv ¢ la 2012.
Etapa locala, Harghita, 2012, prof. Péter Szécs
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37. Determinati numerele naturale nenule x, y si z care verifica relatiile:
3x S5y Tz
x+3 y+5 Cz+7]
Etapa locala, Olt, 2013, prof. Daniela Nadia Taclit

38. a) Rezolvati In multimea numerelor prime urmétoarea ecuatie: 2m + 3p + 4t = 56.
Etapa locala, Satu Mare, 2013, prof. Gabiela Tempfli
b)Fien=1-2-3-4....-2010sim=1+2+3+ ... +2010. Aflati restul imparti-
rii lui n + m la 2010.
Etapa locala, Suceava 2010, G.M. nr. 2/2012

39. Determinati numerele naturale x, y, z din egalitatea 4 - 8 + 8 - 4 + 2 -16” = 2592.
Etapa locala, Mures, 2013, G.M.

40. Fie numerele a=8 - 3"2. 25" gib=7-5"2.15"" unden € N.

a) Comparati cele doud numere.
b) Aritati ca cele doud numerele dau acelasi rest prin impartirea cu 165, oricare ar
fineN.

Etapa locala, Neamy, 2015

41. Media aritmetica a numerelor naturale distincte a;, a,, as, ..., ax4, 2014 si 2016
este 2015.

a) Aflati media aritmeticd a numerelor a;, a, as, ..., 14.

b) Daca numerele ay, a,, a3, ..., a4 Sunt pare, aratati cd a; - a, - a - ... - ay14 = 0.

Etapa locala, Neamt, 2015

2

+a+b2+b_c+3
2 e+l

Etapa locala, Suceava, 2015

. . A oA, @
42. Determinati numerele a, b, ¢ € N, cu a <b, astfel incat

43. Fie numerele x = ﬁ siy= . Sé se determine perechile (a, b) de numere

- a—-3
naturale astfel incat x si y sa fie simultan numere naturale.
Etapa locala, Vaslui, 2015



GEOMETRIE

l. Puncte. Drepte. Segmente de dreapta.
Operatii cu lungimi de segmente

1. Se dau punctele coliniare A, B, C, D dinstincte In aceastd ordine, astfel incat
3-AB=10-AC-7-ADsi BD=20 cm.

a) Sa se afle BC si CD.

b) Daca P este mijlocul segmentului AD si P € (BC), precizati valoarea maxima in

numere naturale a lungimii segmentului AD.
Etapa locala, Arges 2009

2. Se considera trei puncte coliniare A, B si C, astfel incat g—g =% si AC =40 cm.

Fie M si P mijloacele segmentelor [AB], respectiv [BC]. Sa se determine:
a) lungimile segmentelor [AB] si [BC]; b) valoarea raportului ﬁ—z

Etapa locala, Constanta 2009

3. Pe o dreapta luam punctele A, B, C, D, astfel incat AB =a cm, AC=b cm, BD =
=cecm,BC=a+bcem, CD=a+b-ccm, AD =c — a cm. In ce ordine sunt situate
punctele pe dreapta?

Etapa locala, Harghita 2009, prof. Csuszner Jolan

4. Punctul C este mijlocul segmentului AB, D este mijlocul segmentului BC, E este
mijlocul segmentului CD, iar F este un punct situat pe semidreapta (EB, astfel incat
EB=BF =3 cm.
a) Aratatica ED =1 cm si BD =2 cm.
b) Aflati lungimea segmentului AF.
Etapa locala, Salaj 2011, Maramures 2009

5. Fie A, Ay, As, ..., Ay puncte coliniare, distincte, in aceastd ordine. Stiind ca
AlA;=1cm, AyAs;=(1+2)cm, ..., AgAjp=(1 +2+3 + ... +9) cm, aflati lungimea
segmentului A;A .

Etapa locala, Mureg 2009, prof. Dorel Gruitd
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6. Fie M; mijlocul segmentului [AB], M, mijlocul segmentului [AM,], M; mijlocul
segmentului [AM,;], ..., M,, mijlocul segmentului [AM,, ]. Dacda AM,, = 1, calculati S =
=AM, + AM, ;| + ... + AM; + AM, + AM,. Aflati n, stiind ca S = 127.

Etapa locala, Prahova 2009, prof. lon Tomescu si prof. lon Lupea

7. Se considera punctele Aj, Ay, As, ..., A, coliniare, in aceasta ordine, astfel incat
AlA,=1cm, AbA;=2cm, ..., A,_1A, =n— 1 cm, n fiind un numar natural, n > 1.
a) Calculati lungimea segmentului [A;Ay].
b) Sa se determine numarul natural n, astfel incat lungimea segmentului [A7A,] s
fie de 279 cm.
¢) Determinati distanta dintre mijloacele segmentelor [A;A4] si [A21Az4].
Etapa locala, Satu Mare 2009, prof. Anca Camelia Vant

8. Fie punctele A, B, C si D coliniare, astfel incait AD = AC + CD, D € (BC). Aratati ca

AD+DC _

daca M si N sunt mijloacele segmentelor [AC] respectiv [BD], atunci 2.

Etapa locala, Covasna 2011

9. Punctele Aj, A,, A, ..., Ao se afld pe o dreapta. AjA; =1 cm, A,A; =3 cm, AzAy
=5 cm, A4jAs = 7 cm, ..., si asa mai departe, astfel incat A,A;+; = 2n — 1 cm pentru
celelalte segmente.
a) Aflati lungimea segmentelor Ay3Az4 §1 Ag1Aus.
b) Calculati lungimea segmentului A;M, unde M este mijlocul segmentului A;Azgo.
Etapa locala, Gorj 2011

10. Fie segmentul AB si M;, My, M;j, ..., Mjp mijloacele segmentelor [AB], [M;B],
[M,B], ...., [MyB]. Dacd AB = 1024 cm, calculati lungimea segmentului [M4Mjy].
Etapa locala, lasi 2011

11. Fie punctele A, B, C si D (in aceasta ordine) pe dreapta d, astfel incat BC =3 - AB,
CD =3 - BC. Daca M este mijlocul segmentului [AC] si N mijlocul segmentului [BD],
iar AC = 9,6 cm, aflati lungimea segmentelor BC, CD si MN.

Etapa locala, Mehedinti 2011

12. Pe o dreapta se considera punctele A, B, C, D, E, F, in aceastad ordine, astfel incat
AB =BC, BD =DE, CE =EF, iar AF =48 cm.
a) Calculati DE.
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b) Daca, in plus, mijlocul segmentului [DE] coincide cu mijlocul segmentului

[AF], calculati AB si EF.
Etapa locald, Neamt 2011

13. Fie segmentul [AB] si punctele C, D, E pe acest segment, astfel incat:
BC= % , D mijlocul segmentului AC si DE = %

a) Precizati pozitia punctului E astfel incat [AE] = [BC].

b) Aratati ca segmentele [AB] si [CE] au acelasi mijloc.

¢) Daca punctul M este mijlocul segmentului [CE] si DM = 4 cm, calculati lungi-

mea segmentului AB.
Etapa locala, Olt 2011, prof. Victoria Negrila

14. Pe o dreapta se iau punctele O, A, A,, As, ..., Ay si simetricele lor fatd de punctul O:
By, By, B, ..., By, astfel incat OA; = 1 cm, AjA; =2 cm, AyA; =27 cm, ..., AgAjo =2’ cm.
a) Comparati lungimea segmentului [BsA o] cu lungimea segmentului [BgAs].

b) Daca M este mijlocul segmentului [OAg], aflati k pentru care M € [AAx+].
Etapa locala, Vaslui 2011

15. Se considerda punctele Aj, A,, ..., Ay coliniare, in aceastd ordine, astfel incat:
AA,=1cm, AbA;=2cm, ..., Aj9Ayy = 19 cm. Sa se calculeze:
a) lungimea segmentului [A;Ay];
b) distanta dintre mijloacele segmentelor [A;A4] si [A17A2].
Etapa locala, Alba 2010

16. Se da un segment [AB] pe care il impartim in trei parti egale si la o treime de B
ludm punctul A,, Impértim segmentul A;B in trei parti egale si la o treime de B ludm
punctul A,, si asa mai departe, pand ajungem la A,;o. Care este cea mai micd lungi-
me, exprimata printr-un numdr natural, pe care trebuie sa o aibad [AB] pentru ca lun-

gimea segmentului [A,(;0B] exprimata printr-un numaér natural si fie cea mai mica?
Etapa locala, Alba 2010, Nicolae Ivaschescu

17. Fie A, B si C trei puncte coliniare cu B € (AC), iar punctul M este mijlocul seg-
mentului [BC]. Daca AB = p cm si BC = q cm, unde p si q sunt numere prime, iar AM

=17,5 cm, calculati lungimea segmentului [AC].
Etapa locala, Bacau 2010
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SOLUTII

ARITMETICA. ALGEBRA

. Operatii cu numere naturale

1. Puteri. Operatii cu puteri. Ecuatii in multimea numerelor naturale

Layn=0"+2"+27): 2% +2" +2%)=2" . (1++2+4): 2% . (16 +8+ 1)]=(7-2%):
(25 288) —n _§_§< 4 b) 290 (2 )30 830 < 930 360 < 362 sau 36 (32)31 — 931 > 831 — 293-
Deci 2% < 3%, 2. 3% . (3" + 1) este produs de doud numere naturale consecutive iar 90 =9 - 10
=3"=95i3"+1=10=3"=3"=a=25i3"=10—1 = a=2. Deci a=2. 3. a) Scriem 5 =
=6—1siinlocuim: (6— 1)+ (6-1)-6+(6-1)-6"+...+(6-1)- 6" =xP_1<6-1+
6646 — 62+ .+ 62009 _ G008 — (2009 | 62009 | 12009 | X2009 62009 — y =
= 6; b) Observam ci 6°° — 6 se poate scrie: 6°°” —6=5-6+5-6"+5-6+..+5- 6" % su
mé cu 2008 termeni; 6°°° —6=5-6(1 +6)+5-6°(1 +6) +...+5- 6 (1 +6)=30-7(1 +
+65+ .. +6™%)=35.6-(1+6>+...+6" %) Deci 35| 6" - 6; SAU 62" —6=(5+ 1) —
—6=Ms+1-6=M;ssi 6™ —6=(7-1)"-6=M,-1-6=M;si(5,7)=1=35|6"" -
~6.4.[2- 18 18" -2 9" (3.6 18" =2 18" — 18" .9 18"y 18" =18"".
S(2-18%-9—-18%: 18" =2. 324 — 333 = 315. 5. Egalitatea este echivalenti cu: 3™ - (1 +9) =
=30 32009 3" 10=10 - 3" < 3 = 3" < 2n = 2010 = n = 1005. 6. 1000 < n <
<2000;n=217-c+r,r<217,c=r=>n=218-¢c= 1000 <218c <2000 |: 218 =>4 <c <
<10=>ce{56,7,8,9} >n e {218 -5;218-6;218-7;218-8;218 -9} = n € {1090,
1308, 1526, 1712, 1962}.
7. Solutia ln=1-2-3-...-21-22-23)=m-506=m-(5-101+1)=n=5-101 - m+
+ m = n— m = M. Deci numerele naturale m si n dau acelasi rest la impartirea cu 101.
Solutia a II-a: m = 19! - 420 = 19!(4 - 101 + 16); n = 19! - 212520 = 19!(2104 - 101 + 16); n —
-m=19!.2100 - 101 = 101 | (n — m) = numerele n §i m dau acelasti rest la impartirea cu
101. 8. Vom scrie numarul 3*' ca 0 suma de trei puteri cu baza 3; 3*' =3 - 3% =3% 4+ 3% 4
+3%= 32+ (3" + (3%’ =x* + y* + 2. Deci exista numerele naturale x=3"y=3" 2=
= 3% astfel incat 3% = x> +y* +2°.9.2010=2-3-5-67;2010 =1 - 2010 = 2 - 1005 =
=3-670=5-402=6-335=10-201=15-134=30-67. Avem: 1) (x —y)x +ty+ 1) =
x—y=1 x—y=2010 |

= 2x=2010 = x = 1005 si y = 1004 sau impo-
x+y+1=2010

=1-2010:{
x+y=0

Xx—-y=2
x+y=1004

sibil;y;tO,xy<x+y;2)(xy)(x+y+1)=2-1005:>{ =2x=1006 =>x =

_y=3
503 siy =501;3) (x—y)(x +y+ 1)=3-670, darx —y <x +y+ 1= {X Y

=672 =>x=336s5iy=333;4) x—-y)x+y+t1)=5-402,darx—-y<x+y+1=
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—y=5
T T 0k =406 = x =203 iy = 198; 5) (x — y)(x +y + 1) = 6 - 335, dar x
x+y =401

Xx-y=6
-—y<x+ty+l=> Y =2x=340=>x=170s5iy=164;6) x —y)x+y+ 1) =
x+y=334
x-y=10 .
=10-20l,darx—-y<x+y+1= = =2x=210=>x=105s51y=095;
x+y =200
x—-y=15 .
NEE-y)x+y+1)=15-134,darx—-y<x+ty+1= =2x=148 = x =745
x+y=133

x—y=30

y—59;8)(xy)(x+y+1)—30-67,darxy<x+y+1:{ =2x=96=>x=

X+y =606

— 48 iy = 18. Deci (x, y) € {(1005, 1004); (503, 501); (336, 333); (203, 198); (170, 164);

(105, 95); (74, 59); (48, 18)}.

10. Solutia I: Egalitatea data este echivalentd cu: x(y + 5) =x(y’ +4) + Y’ + 4 & x(—y* + y +
2

y +4

+)=y*"+4 x= eNoye{0,1}.Pentruy={0,1} >y +y+1<0six ¢

—y +y+1
g N.Dacay=0=>x=4s5iy=1=>x=5=(x,y) € {(4,0); (5, 1)}.

2
X _y +4 dar X

Solutia a Il-a: Egalitatea din enunt este echivalenta cu: = , <le
x+1  y+5 x+1
2
4 4
PR i <leoey-y<loyy-1)<l=ye{0,1}.Daciy=0= X T sx=
y+5 x+1 5
5 .
=4x+4=>x=4Daciy=1= Ll:g:6x=5x+5:>x=5.Dec1(x,y)e {(4, 0);
X+

(5, D}. 1. dnlocuim 10=11—1; 11 =1 - (A1 =1)- 11+ (11 =1)- 112+ A1 =1 -1+ ...+
F =D 1= s I -1+ 1P =1+ 1P 12+ 1P+ o+ 112 -
110 = s 1P o = e XM =11 5 x=11.12.8=9 -1 A=1+
+9-1+09-1)-9+0O-1)-9+O-1)-P+..+0O-1)-9A=1+9-1+9>-9+9—
—9%+ 99+ 497 _9¥ S A=9" 13. X+ x)+ (Y +y)=27V+3 o xEx+ ) +yy+
+ 1) =2"Y + 3. Dar x(x + 1) si y(y + 1) sunt numere pare. (Produsul a doud numere naturale
consecutive este un numir par). Cum 3 este numar impar = 27 =1=x-y=0=x=y. In-
locuim in ecuatia datda = 2x(x + 1) =4 |:2 = x(x+1)=2=x=1siy = 1. 14. Evident daca a
=0saub=0sauc=0=a+b+c=0=a=b=c=0.Dacia,b,ce N cua<b<c=a+b
+c=abc=>abc<3c<=ab<3=a-be {l,2,3}.Dacia-b=1=>a=b=1=c¢ NN.
Dacia-b=2=a=1,b=2saua=2,b=1sic=3.Dacia-b=3=a=1,b=3sau
a=3,b=1sic=2. Deci(ab,c) e {(0,0,0);(1,2,3);(1,3,2); (2,1, 3); (2,3, 1); 3, 1, 2);

(3,2, 1)}. 15, Evident n > 0. Dacan = 1, %e N si n =1 nu verificd ecuatia, atunci %e N=

=ne{7,14,21,..,7k}.Dacin=7= 7" -7 -7+ 1 =2010 < 2401 — 343 —49 + | =
=2010 (A). Dacin= 14 = 14* — 14’ — 14+ 2 =2010 < 196 - 181 + 2 = 2010 < 35476 =
=2010 (F). Deci n = 7. 16. a) Solutia I: Scriem 8 =9 - 1; (9—1)+9-(9 - 1)+ 9* (9 —1) + ... +
+92010(9_1):X2011_1<:>9_1+92_9+93_92+...+92011_92010:X2011_1<:>92011_1:
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=201 ey 2011 (2011 g
Solutia a Il-a: Scoatem factor comun pe 8; 8(1 + 9 + 9% + ... + 92"1% = x*'' _ 1. in paranteza
avem suma puterilor consecutive ale bazei 9;
S=1+9+9+...+97".9
9S=9+9+9+..+ 9
2011 2011
2 ! . Avem 8 - 2 !

— x 2011 oy 92011 _ | = 2011

88 =901 _1=98= -le

< 9" =x¥" — x = 9: b) Numirul A este A=9 +99 +999 + 999..99: A = (10— 1) + (10> —
2011
—D+AC =D+ L+ 10" = 1), A=(10+ 10+ 10°+ ...+ 10"y —1-2011 = 1111....10—
2010
—2011 = 1111....1109099 . Suma cifrelor este 1 - 2007 + 3 - 9 = 2034. 17. Egalitatea data este
2006

. 3 5" 1 30-7" 7-6" 1 7-6" 176"
echivalentd cu: —+—-= + Sl+—=1+ =

5" 5" 30-7" 30-7" 5" 307" 5" 307"

n
:730“@2:3092
7" 7

Sa :b_l,dar b_1<1:> Sa <1:>a<3:ae{1,2}.Dacéa=1:>i=E<:>
4a+3 b b 4a+3 7 b

& 5b=7b-7<2b=7=b¢ N.Dacaa= 2:22% 11b-11=10b=b=11 € N.

11
Decia=2sib=11.19. Suma data este un numdar impar, rezultd ca cei 6 termeni nu pot avea
aceeasi paritate. Deci cel putin unul este par. fie p numar par si prim = p=2 =2+ 2>+ 2° +
+r+r+r=233 or-(1+r+r)=2393-14<r-(1+r+r)=2379=3-13 - 61. Daca
r =3 = suma este mai mica decar 2393. Daca r = 61 = suma este mai mare decat 2393. Daca
r=13=suma=2+2"+2"+13+13*+13°=2393. Decip=2sir=13saup=13sir=2;
234 y

<30-7"=

:[§j = n = 1. 18. Egalitatea datd este echivalentd cu:

20. Din =2 = y(z+1)=2340. Daci y = | = z + | = 2340 = z = 2339 si
y(z+1) 10
-1 1 234 4
X 00=—<:>x7100=100:>x=200.Dacéy=2:> 3 =—:>z+l=%:>z=
1000 10 z+1 10 4
=584six_100:2 x—100=200 = x =300. Dacay = 3:ﬁ:i:z+l=w
1000 10 z+1 10 9
=z+1=260=2z=259si X_100=i x —100 =300 = x =400. Dacay =4 = 24
1000 10 z+1
1 234 234 1 234
=—6:>z+l=ﬂeN Dacay =5 = 3 =—5:>z+1=ﬂ¢N Dacay = 6 =
10 16 z+1 10 27
ﬁ:£:>z+l 2340—65:>z—64s X_10():iz>x—100=6OO:>x=700.
z+1 10 36 1000 100
234 1 234
Dacd y = 7, 8 nu avem solutii, 7|:234si 8/234. Daciy =9 = —31=f—0:z+1=—210
+

¢ N. Deci (x, y, z) € {(200, 1, 2339); (300, 2, 584); (400, 3, 259); (700, 6, 64);
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